Ein Satz iiber Reihencouvergenz.                      55
und erhcilteu, wenn wir die Glieder anders zusammerifassen
m   )i + m
"T ' " Sn + m—i \Cn-\-m~I        ^nH-m) ~T
Da nun nacli tmserer Voraussetzung die Difi'erenzen cn + 1 — cn + 2, ^H + 2 — cn + 8, ..., cn + ^_i — cn + m positiv und die Summen sn + 1, SH + SI ••• s« + m-i alle absolut kleiner sind als eine endliche Zahl A, so ist der absolute Werth von Il^m kleiner als
A-  (Cn + l  —  Cn + 2 H~ Cn+2 —  Cn + 3 -]-••• -f- Cn + m_! —  Cn+?n H- Cn + m -f- fti + l) = 2 A Cn + i
uud nahert sich also iiach der Voraussetzung iiber die c mit unendlich wachsendem n der Grenze Null, wodurch der Satz bewiesen ist.
Nimmt man z. B.
an   =   (—!)«,
so ist sn entweder = 1 oder = 0 und es folgt also, dass jede Iteihe
(5)                             c0 — tfi -f- c4 — Cj, + c* ---- ;
in der die c eine Reihe positiver, gegen Null abnehmender Grb'sson sind, convorgirt.
Kin anderes Beispiel ist folgendes:
afl = 1,    ax = 2cos2i»,   a2 = 2cos4ic, ... aM = 2 cos 2 w#, also
(6)         sn = 1 + 2 cos 2 # -(- 2 cos 4 ic -f~ • • • -f- 2 cos 2 MUJ.
Um sn zu findcn, multipliciren wir mit sinz und wenden auf jedes Glied cles Productes sn sin x die Formel an
2sinic cos2no; = sin(2n -\- 1) x — sin (2 n — \}'x. Dadurch erlialt man
sn sin x — sin (2 n -f- 1) x odor
Ist also sin a? von Null verschieden,. d. h. a; nicht gleich einemalen Worth luibon kann.
